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Subiectul 1.
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Se considerd matricele A(a)= at unde a e R\ {1}.
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a) Ardtati ca A(a)- A(b)=A(ab), Va,beR\{1}.
b) Determinati 4" (a), neN".
¢) Demonstrati ca det 4(2)+det 4> (2)+det A’ (2) +...+ det A** (2) < 2.

Subiectul 2.
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Se considera functia f: D — ]R,f(x) =x x_l .
X+

a) Stabiliti D, domeniul maxim de definitie a functiei f.

b) Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei /* in punctul de abscisa x, =2.

¢) Calculati lim { / (x) } .
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Subiectul 3.
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Fie f (0, R, =ln—m.
ie functia f:(0,0) > R, f(x) n——
a) Aratati cd f’(x)zx(x1+1),xe(0,oo).

b) Demonstrati ¢ f'(1)+ f"(2)+...+ f"(2022) &(0,1).

€
¢) Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei g:(0,0)— R,g(x)=e’", stiind ca aceasta trece prin punctul 4(-1,0).

Subiectul 4.
O masa de biliard este reprezentatd schematic intr-un reper cartezian (xOy) printr-un dreptunghi OABC astfel incat

AeOy, CeOx, OA=2a, OC=asi ae(0,%).

a) Determinati coordonatele punctului P in care este situata o bila alba stiind ca acesta se afla la distanta % fata de AB si

la distanta %fa‘;é de BC.

b) Determinati coordonatele punctului M de pe latura BC a mesei, in care trimitem bila P astfel incat ea sa ricoseze in
buzunarul din punctul O.

¢) Determinati cel mai mic numar intreg a pentru care aria triunghiului determinat de pozitia initiala a bilei, punctul M si
buzunarul O este un numar natural.

Nota: Timp de lucru 3 ore; Toate subiectele sunt obligatorii; Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 la 7.



