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Subiectul 1.

R 1 1 2 1 4 5
In multimea M, (R) se considera matricele A = , B= si C= ,unde neN.
0 0 01 2023" 7
a) Demonstrati ca nu existd a,b,ceR si neN astfel incdt a4 +bB+cl, =C.
b) Determinati 4> .

¢) Demonstrati ca B" =1, +(2" —I)A, VneN".

Subiectul 2.

b
Se considerd multimea de matrice G = {( ab J
-b a

a,beZ}.

a) Arataticddaca 4,BeG,atunci A+BeG si A-BeG.
b) Demonstrati cd orice matrice nenuld din G este inversabila.
c) Demonstrati cd dacd 4,B€G si 4-B=0,, atunci A=0, sau B=0,.

Subiectul 3.

Cy . 2% - x, x<1
Se considera functia /R >R, f(x)= )

2
x +2x-1, x>1
a) Determinati ecuatia asimptotei catre —oo la graficul functiei f.
b) Demonstrati ci ecuatia f (x)=0 admite cel putin o solutie in intervalul [-1,2].
c) Determinati a € R astfel incat tangenta la graficul functiei f in punctul de abscisa x, =0 sa fie paralela cu
dreapta de ecuatie y=ax+2.

Subiectul 4.
La o clasd a XI-a profesorul scrie pe tabla functia f:R — R, f(x)=sinx+cosx+x. Pentru orice n>1, noteaza cu

fon(x)=f1(x), xeR ,iar f,(x)=f(x),VxeR.Propune elevilor sai urmatorul joc: fiecare dintre ei va iesi la tabla in
ordine alfabeticd si va scrie rezultatul pentru f, (O) , fiecare elev luandu-1 pe n drept numarul sau de la catalog.

a) Ce numere vor fi scrise pe tabla?
b) Daca in clasa sunt 28 de elevi, aflati care sunt ultimele doua numere scrise pe tabla si precizati de cate ori este
scris fiecare numar.

Nota: Timp de lucru 3 ore; Toate subiectele sunt obligatorii; Fiecare subiect este notat cu punctaje de la 0 la 7.
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